INTEGRALI DOPPI
Esercizi proposti

1. Calcolare i seguenti integrali doppi:
(a) /A(4+2:v—5y)dﬂcdy,A:{(x7y):—2§33§2,—1§y§1}; [32]
(b) A(w2+y3)dwdy»A={($,y):—2§x§2,—2§y§2}; [64/3]
© [ @ +y)dedy, A= {(@a): -1 <2 <10y <o) B3
(d) /A(e”—i—ey)dxdy,A:{(:C,y):—3§$§3,—x§y§x}; Be? + e=9]
(e) /A(x—l—y)dﬂcdy,A:{(:C7y):1§a:§2,332§y§2x2}; [261/20]
) [ sng? drdy, A= {(r.0) 02 S2VRa2<y < VAR
@ [ =sldrdy. A={@wp):0<a<1 <y <) (11/60
) [l ~sldody. A= {(e9) 0w <0<y <2k 3/
() [ @+ D dody, A= {(09) iy <200 < 20y 27 =3} [10/3

§)) /wdwdy,A={(fv7y):y§w7y§—x+67y2w2—6x}- [135]
A

2. Sia A la regione di piano racchiusa nel triangolo di vertici A; = (0,0), As = (3,0) e A3 = (0,3) e dotata di
densita unitaria. Calcolare il momento di inerzia di A rispetto al vertice Az.  [27]

3. Calcolare il momento di inerzia rispetto all’origine degli assi della lamina piana di densita unitaria
B={(z,y):0<z<1,22<y<1}. [44/105]

4. Calcolare il baricentro delle regioni di piano dotate di densita unitaria
(a) A={(n,y):0< 2 <12 <y<a?})

(b) B={(z,y): -1<2<1,0<y<—2%+4}.
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5. Calcolare i seguenti integrali doppi:
@ [ Ghdedy, D={epi1<at i <4 yzak VY
D
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0) [ ot dedy. D={(@a) 492 < Lo 20y =0 (1= lox2)/)

(c) /D(l—&—xz—&—yQ) dedy, D={(z,y):2?+y*><1, y<-—z}; [37/4]



(d) / y?dody, D={(z,y): 2522+ 16y < 400, y > 0}. [257/8]
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6. Determinare il baricentro e calcolare il momento di inerzia rispetto all’origine degli assi della lamina piana di
densita unitaria C = {(x,y) : 1 <22 +y?> <9, >0, y > 0}.
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7. Calcolare i seguenti integrali impropri:
! dr dy, D = (1< 2% +9%);  [di t
(a) iy xdy, D={(x,y):1<z*+y?}; [divergente]
(b) / e dudy, D={(x,y):2® +¢* >4, 2 >0,y >0} [r/4]
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(d) / m dedy, D ={(z,y) : 22 +9y?°<1,0<y < x}. [divergente]
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